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PORZ40EK POPISU.
\ "

\ .

Dnia' :2:t Lipca we C;:,wctl?tel:.

RLASSY I. i II.

ot! godziny 8· do Si
'

Nauka Religii i Moralna e-

8? - 9 J?zyk Polski,

f.9 - 10 J?zyk Lacillski.

10 - 11 Al'ytme'tyka i Jeomer-ya.
,

11 -

11? Fizyka.
, /

]J?
-

1]? J.eografiia.

lli -:-, l2?. JIistOl')?a Powszechna- illolska',·
.

12i - l IIstorya Naturalna ..

"

Dnia ,23 Lipca w P!qleX:.

\ KLASSY III.. i IV.

I

Od iJodzii?y S' do 8?" Nauka Religii i Monlna.

Fizyka i HistSl1'ya Natmalna.9

9 10 J eomstrya , Al'ytJnetyka i Algebra •.

10 - lO? Jeografiia

ro; - 11 Historya Powszechna i Polska,

,::ll
- Il? J?zyk Laci?ski,

]J? - ?2 J?::yk Grecki.

12 --

l2i J?zyk Niemiecki.

12? l J?zyk Franouzki.

l, I? J?zyk Polski.

.
'

..

I
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-- ? --

l ?

K?ASSY V. i VI.
t ,

Od {j'ódziny S do S{ Nauka Religii i Moralna
l

'

/ 8? - '9 Fizyka i Historya Natul'aJna.

9 - 10 Matematyka i Jeografi.i? AstNnomicz?.

10 z., 1O? Jeografi.a.

lO? - 11 Historya Powszechna i Polska,

11 - lI!, J?zyk Laci?ski

ll? .-.- ?ZA J?zyk G re ek i,

12?
- 12! J?zyk Niemiecki.

12? - J1 J?zyk Franeuzki.

'/
1?

- 2 J?zyk Polski.

Czyt?nie promoe?y, pochwal i rozdanie 'nagród Uczniom 'celui?cjrm'zewszyse..:,

kicn Klass.

"

Dnia 26 Lipca zacznie si? Examen ustny Uczniów maj?cych s?? udad? do

Uniwersytetu. Skladac, go b?dzie 55. z, naszey S?koly-a 14. z prywnt ney eduka

cyi, za upowaini.eniem Wyl50ldey Korumissyi Rz?dowe, W,yzna? Religijnych i

Q?w;'ecenia Publiczne?o.
.
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S?lJ-.JA.D

ZGHOMADZENIA 1-'AUCZlCIELSKIEGO S.ZKO·LY '\YOJE

"VÓDZKIEY WAllSlAWSKIJ?Y.

X. Pawef Kotówski Cd. Tow. Nauk. Krak. Rektor, wykladai' Jcografi?
w K?assie VI.]t i History? Powszechn? w Klassarh IV, V i VI.

X. Antoni Malinowski Prefekt, Nauko Ileligii w klassach l, III i IV. l\lor'llna.

.

w IV, 41gebr?"vy VI n.

X. Edmund Andraszek Cd. Tow. Król W. P. N, Professor, Religi;t, N?luke

Moraln? vv klassach VI. i .J ?zJk '?aci?ski w k1. VI. A.
.

.

X. Klemens Haczkowski Professor, dawaf llc1igiit i Moraln;t w klas?le I'l. i

J?zyk 'taci?ski w klassach II i V.

X. Anastazy Niezabitoweki Professor, J?zyk '?aci?ski i /\Jgc1Jt?. w klas.' I\ .

X.' Xavvcry Kurówski Mag. Filoz. Professor, wyktadaf .1.' auk? HeIigii w 1-Ja

sie Y Moralna w III i V, Fizykc w III, Vi VI. A Chimia i :3iineralooja
'

.... co
...

o ..

vv klassie VI. ]l.

X. Tomasz Wasi-rowski Mgr. N N. W W. Nauczydel, J?zyk ·.?aci?ski w VI. B
Grecki vv klassach VI. i J eografi? w VI A.

X. Józef Janicki ?Igr. Filoz. Nauczyciel, Nauk? l\lonln? w klassi? 1. Jeo'tne

try.? w klassach III i IV, lHatcmatyk? vv kl, V i VI A. i JeoO'rafi? A '11'0-

nomie?n? w klassi? VI A.

X. :Alexanc1er Prrlaski wyktudaf J?z)'k Polski w klassach III, IV,
. T i ':1.

,

X. JÓzcf?o.chow&ki Mgr. Filoz. i N N. AA. Nauczyciel, J?zyk ·taciilski v, H I

i III, IIistory? Polsk? w IV, V i IV A, IIlstory? Ilossyysk? w VI A, i

Botanik? V.

X. "Franciszek Wotkowicz Nauczyciel, J?zyk Polski i Jeografi? w klassic II .

.,. Hist. Powszechn? j. Ar'y\rn?tyk? w L



*

Jl? J?dl'z?'y Packhauscr Profcssor, dawat J??yk Niemiecki.

_ 1? m iuanuel Bonfils N aucvyciel, J ?zyk Francuzki,

_ .l\,dl'Z?y Smarzcwsk! Nauczyciel, .T?zyk Polski w klas. 1. JeograG? w IV,

Hist. Powsz. w II i III, Arytmd}l? w II i III. Jcomctry? vv. n.

_ ];cnrd:. kL vVicrzhic.ki, Nauczyciel, Ilist. Polsk? w klas. II Zologi;? w I,

II, UL j IV, .FjzJk? II i IV ..

J()zef Czaczkowski Nanczyciel, Jcografi? w I, I<alligrafi? w I i II, Hy-

sui-ki w I, II i UI.

Hieronim Duchnówski Nauczycicl, dawa? J?zyk Grecki w klas. IV. i V.

Jcografi? w Hl i V, Hist. Polsk? w klasie III.

4

I auli wszystkie pod'Iug planu uko?czono.

Uczniowie Klassy V. wychodzili w okolice- Golcndzinowa. w.celu zbie-

rania i determinowania. ro?lin.,

\'
Uczniowie Klassy III w celu' zaslósovvania wiadomo?ci ieometrycznycli

do praktyki udali si? w pole mi?dzy rogatkami wolskierui i Wol? któr?y

cz??ci mapp? zrohili.- Klassa IV wymicrzyfa Elsncrówk? za pomoc? sto

l?a.-Uczniowie za? Klassy V za pomoc? k?tomiaru zdeymowali znacznicy

sze punkta Warszawy, i tych cdlcgto?ci wzgl?dnc l1-ygonomctrycznic wy-

znaczali.-

Uczniów zapisanych na letnie pótrocze bylo 5i3, to iest 78 vv Klassic

1,86 \'V Klassic H, '8(; vv Klassic III,' 115 w Klassic IV, 86 w Klassic V, 12::?

/

w Klassic VI..

Klassa IV dla znaczn?y liczby Uczniów na dwa oddzia?y 1>y1'a podzielo

n?.- PtównicZ Klassa VI mia'Ia dwa oddzia?y, oddzia? A obeymowaf U.-:

czniów pierwszoletnich,... oddziaf za? B drugoletnich •.

VV szkole nasz?y zaledvvic.480 Uczniów pod' wzgl?dem korzy?ci nauko"::

w?y pomie?ci? si<;. moze, i na przysz.1'o?? vvi?c?y nad l? licz?? przyi?tych

nie h?dzlc.- Doniesienia wi?c o nicprzyi?tych Uczniach na rok przysz1'y

na wyci?gach Cenzur szk61nych Ucznióm wr?czonc zostan?_



Zapis Uczniów na przysz?y Tok szkolny rozpocznie si? dnia I:; '\'Vrzc

?nia od ,Klassy VI drugolctnicy , N ast?pncgo dnia Klassy VI picrwszolo
tni?y i tym porz?dkiem 'odbywa? si? b?deie zapis co dzie? inn?y nizszey
Klassy.

Przy zapisie ka?dego ucznia mai? byd? obecni rodzice lub opi?kuno
wie, którzy za dozór domowy Ucznia- zar?cz?.

Przy'l'a"cza si? do tego programatu Rzecz o kivadratach. magiczny c?i

przez X. Józefa Janickiego Magistra Fi1oz01!i napisana:

,
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?\W &:IDill&?dY mJ1?ll(t!fijWrm?

.

§ l. We?my pod uwag? kilka post?pów róznicowy?h, mai?cych za

pierwszy wyraz iedno??, wyk?adnik stosunku tak?e iedno?c ,
a Ileehe

wyrazw g, 16, 25,36, t'J.9 i tak dal ey , to i?st:

o
J. 2. 3. ?. 5. 6. 7' 8. ?.

-:- l. 2. 3. 4. 5-. 6. 1? g. 9' 10.' 11. I z. 1'3· 14· 15. Iti.

-4 1.2.3.4.5.6. 7', ?. I 1.12. 13. i4. 15. 16. 17.18 .. o. 22. ?3. 24·25.

+ I. 2.3. 4. 5.6. 7.8 ... 16. 17. Itl. 19.20. 21. 22.23. 24 ... 34.35. 36.

f tak nast?pnie bior?c' tyle liczb pocz?tkowych w porz?dku- natu

ralnym, ile zawiera iedno?ci kwadrat z liczby 3, 4, 5, 6 7, 8, 9 i t. d.

e

Zastana ?iai?c sit,; nad ka?dym w szczególno?ci post?pem , postrze
zemy:

Naprzod, Co do p?erwssego l którego Ilczba wyra:to-w iest kwadra ..

tern z 3,
i? summa trzech ?rodkowych wyrazów

4 + 5 + 6 = 1<>

iest taz sama, co summa trzech innych liczb

llych, JJast?puillcych;

z te?oi post?pu- dobr

2 + 9 + 4 = ,15.

7 + 3 + 5 = 1s-.

6 + l + 8 = 15.

? + 7 + 6 == 115.

9 + 5 + l = 15.

4 + 3 + 8 = 15.

? +, 5 + 8 = 15.

i tak dobranych tróJek na summ? 15, z dziewi?cit1liczb pocz?tko"ych
iest wszystkichQ?m.



4

PawtÓl'e. Co do drugiego po?t?pu, którego liczba wYjazów iest

kwadratem ? 4,

widzimy, ze summa czterech?rodkui?cych -iego wyrazów
/

, 7 + 8 +' 9 + 10 = 34-

iest ta sama, co summa czterech innych liczb, ? tego PQst? pu dobra ..

Dych, nast?pJi?cych;
l + 15 + 14 + 4 = 34

12 + ' 6 + 7 +9 = 34

8 + 10 + 11 +5 = 34

13 -f- 3 + ? + 16 = 34

l + ta + '8 + l:) = 34 (B)

'15 + B + 10 + 3 = 34

14 + 1 + 11 + 2 =34

4 + 9 + S + 16 = 34-

J+ 6+n+J6:=34-

4- + 7 + 10 + 13 = 3?-

i tak dobr.anych Clwórek n& summ? =34, ? ssesuaatu liczb pocz? ..

tkowych iest dz.iesi??, oprócz spornniouey czwórki liczb ?rqdk owyeh-
\

Potrzecie. Co do trz ciega post?pu ?t' rego liczba wyrazów iest,

kwadratem z5.

Summa pi?ciu
'

rodkowych ?ego wyrazó,v

Il + 12 + 13 + 14 + 15 = 65

iest ta sama, co summa pi?ciu. iunych liczb dobranych 10 tego post ?

pu, nast?plli?cych.
3 + so + 7 + 24 + 11 == 65

16 +. 8 + 25 + 12 + 4:::: 65
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'9+ 21 + 13 + 5 + 17 == 65

22 + I t,. + 1'+ J 8 + 10 == 65

T5 + 2 + 19 + 6 + 23 == 65 (e)
3 -I- J6 -t 9 + 22 + 15 = 65

"

20 + 8 + 21 + 14 + 2 ? 65-

7 + 25 + 13 + l + 19 =65

24 + 12 + 5 + 18 + 6 = 65

11 + 4. + '7 + 10+23==65

.3 + ,8+13+ 18 + 23' == 65

i tak dobranych pi?tek na summ? GS z dwudalestu pj?ciu liczb pocz?

tkowych, i est wsz ystkich dwana?cie.

I
Pocztvarte. Co doczwartego post?pu, którego Iioeba wyraz6w iest

kwadratern z 6.

Summa sze?ciu iego wyrazów ?rodkowych,

16 + I7 + J8 + '9 + c o + 2t == 111

iest ta sama, co summa sze?ciu innych wyrazów tego post?pu, na

st.? pui?cych:
I + 32 + 34 + 33 + 5 + 6 == 11 l

25 + 8 + 28 + 9 + ?I + 30 = 111

24. + 2 O + 15 + 16 + 17 + 19 == J 11

18 + 113 4- 21 + 22 + ) l .. + 13 = l J I

/12 + 26 + 10 + 27 + 1!9 + 7 == r r i

31 + 2 + :3 + 4 + 35 + 36 == J 11

l + 25 + .2q. 4- J 8 +. p + 31 == r r r (D)
32 + 8 + 20 + 23 + 26 + 2 = I J I

34. + 28 + 15 + 21 + 10 + 3 == ut

33 + 9 + 16 + 22 + 27 + 4 = II I



6

fi + r i + q + J /1- + s:g + 35 == 11 l

6 + 30 + 1-9 -+- 1>3 + 7 + 36 =:: l II

1 + 8 + 15 + 22 + 2?1 + 36 = l I l

6 + 11 + 16 + 2 l + ;>.6 +.3 l := I I l

i tak dobranych szóstek na summ?
I l I Z trzydziestu sze?ciu Iiczb po

cs?tkowych ,
iest wszystkich pi?tna?cie •.

PodohneZ uwagl mogliby?my i z Innych pos[?pów wyprowadzi?,

w którychby liczba wyras?w by?a kwadratem z 7, 8, 9, 10, 11, I Z i t.d.

§ II. W?asno?? ta szczególnieJsza w liczbach natur-alnych p-ostrt?

zona, da?a pocz ?tek tak zwany m kwadratom ma,gicznym czyli-czaro

dz ieysk im, Zasadzaj? si? one na t?m r aseby w danym kwadracie po·

dzielonym na równe mnieysze kwadraciki umle?cld llceby naturalne

w ten sposób, Hby we wszystkich kierunkach summa liczb W tych

.kwadTacikach czyli kratkach by?a niezmienn? i azeby si? W ca?ym

kwadracie ta sama Iiczba niepowtarza?a. I tak r

a) Wykre?lmy kwadrat na linii prQstey podzieloney na trzy ró-
.

'

wne cz??c! i którego tern samem powierzchnia zawiera? b?d2.ie dz.ie-

lVi?? kwadracików równych? Po tych kwadracikach mo?na roz?ozy?

o?rn tróiek liczb CA) czynil!cych zawsze summ? 15. wed?ug kratek albo

trzech pionowych) albo trzech poziomych, albo dwóch przek?tnych

kwadratu, w ten sposób, i? ta sama liczba w zadoym kwadr.aciku nie

?dzie powtor2;OllV Iak to wi?zie? mozna na nast?uil1cey figurze.
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'Uwaga., Kwadraciki z l'iniy cie?szycb i cyfry -rzymskie w nich
umieszczone, ?os?u?? do u,?ozeni.? kwadr.atu magiczn?go,.

b) Wystawmy kwadrat na linii prostt?y, podzieloney na el.tery ró
wne. cz??ci 'i którego tern s?men;l powienehnia zawiera szesna?ciekw?dracików równych. Po tych 'kwa.dr?cikach m?ina roz?ozy? dziesi??czwórek liczb (B) zawsze dai?;cyc.h. sl.lmD1? 34.
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7 9
-

-

8 \ 10 \
11 \

?-

5-

13 3- 2 16

.

c) Wykre?lmy
kwadrat na linii prostey podzieloney na pi?? ró

nych cz??ci i ktÓrego tern samem powierzchnia zawiera dwadzie?cia

pi?? kwadracików równych. Po tych k?adracikach mo?na umie?ci?

wana?cie pi:ttek liczb <C), dai?cych zawsz.e summ? 65.

/
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'd) Wykre?lmy kwadrat na linii prostey podslelondy na sze?? l'Ó?

wnych cz??cl i którego powierzchnia zawiera? b?dzie trzydzie?ci sze??

kwadracików równych. Po tych kwadraelkach mc?na roz?ozy? czter

na?cie' s2'!6stek liczb (D), zawsze czynillcych Sllmm? III. wed?ug kra

tek albo sze?ciu pionowych albo sze?ciu poziomych, albo dwóch prze
..

kllfnych Kwadl'alu.

I
.

1. 32 34 33 5 6

.

25 8 2 9 . 11 30

.

- ,

24 20

15/ 16 17 19

.

18 23 2l 22 14 13
.

12 26 io
I

27 29 7

31 2 3 4
"

35 j 36
-

1-

Podobny kwadrat maglc!ny mamy Ieszcze na figurze nast?pui?,cey:
.2
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1

l"""'" 10 -

-

, ,

-:

l 35 "34 30 5, 6

)
.

,

I

\ \ \
.

l33, 11 25 24 ' 14 '4

-

'"

!,
,

-

\
.

\ \,22 16

-

19 '29
S

11

28 \
18 \ 20 \

21 \ 15 \ 9 ?.

.

I

10 \ 23
- 13 -, \ 12 \ 26 \ 21

?

. 2 \ \ \31
3 /z 32 36

- r-
I'

o

I
?

.

n

,

'

, )

gazi.e lic7.by s? innym porz?tkiem HO kratkach roz?oione I
lecz z?ws?e

sp'mma ro,z?ozooych po. f'?a?d:,-vych kr?tkach. czyni,I11.
I

,"

.

?

..

e) Wy kre?lmr iesz cse l). wa$:lra? pa linii pro?t?y ppd?ieJoney na

si?dro równych cz??ci i którego powieuchnia
tent sarnem zawiera

czteriJ,zidci dziewi?? kwap.racików ?ÓWOycll. Po tyeb kwfdracikach mo

ioe. r?1-?oiy? szesna?cie siódemek liczb dobranych z post?pu liczb na-

.

.

,- ...

tur,alnych od. 1 do 49. zawsse d?i?r,?ch ?umrt? 175. wed?ug ?f?tek 1l?.

. .

.

/
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bo siedmiu pionowych albo siedmiu poziomych albo dwóch prt?k? ..

?

tnych kwadratu, iak to widzimy na nast?pui1lcey figurze,

I,

4 , 35 \ 10 , 41 II61Q7 ??
_I? 29 f ?l ? 42 17 ? 48 l 231 5

-=:_

I? J2 '36 ? 18149 24 r 6 ? 30
_ :\':\:',J_

El XIII ? 19143 I 25\ 7 ! 31 11:1
''X",

_

XLlII t

IXIV] 20 1441261'? --;;i? _=
'

im 45 271 2 ? 331sj 39 21 XLV

28 3 I '34 '?I?-;-
.

lxxxvi 'XLIIIxLVIII
Ix n\__ !U.VJJl[

IXLIXJ
Z tych pi?dl1 przyk?adów wniesiemy. ze po kratkach kwadratu z 8,

9, 10, 11 i t. d. mo?na rodozy?,. ósemki, dziewi?tki, dziesi?tki i t. d.

ic,b dO,brauych Z odpowiednych po?t?pów; leQ' trudnoi? tego 'rodo.,
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lenia ro?nie ze wzrostem liczby nwaianey za bok czyli pierwiastek

kwadratu. Ta trudno?? roz?ozenia, a zarazem szczególna osobliwo??

ze summa liczb zawartych w kwadracie, wed?ug iakiegokolwiek

klerunku dodawanych , iest zawsze ta sama; b??a przyczyn? nazwa

nia tukowych kwadratów magicznemi cZJ li czarodzieyskiemi.

§ III. Zastanówmy si? teraz nad sposobem r.oz?o?enia liczb po

kratkach kwadratów. Jezeli kwadrat ma za bok czyli pierwiastek kwa.

dratu 1iczb? oieperzyst?, w tym przypadku iest sta?e prawid?o, kt6re

bardzo ?atwo wyprowadzi? mo?emy: przypatrzywszy si? powyzszym

k wadr acik cm z cie?szych lioiy w pomoc wzi?tym, iako tez sposobowi

rozpisania Ilczb.itak po wewn?trznych iak po cie?szych czyli pomocni

czy.ch kwadracikach. I tak na linii prostey wzi?tey za bok Kwadratu

pcdzleloney na nieparzyst? !iczb? np. na dziewi?? równych ct??ci,

stawiam kwadrat, do którego pf7.'Ydai? z. kaidey strony co J:U O dwa

mnleysza liczb?. kwadracików cie?szemi linijami oznaczonych, iak to

na po,,,yzszych figurach tego rodzai u widzie? mo?na. Po czem k?ad:de

sj? pierwszy wyraz post?pu w naywyzszym kwadraciku przybranym

a nast?pne pisz? si? w kierunku iego przekt);toey. Liczby w kwadraci-

I k aoh przybranych dla ,r6znky pisz? si? rzymskiemi, "!tV kwadracikach

za? k vadratu danego arabskie mi cyfra mi, iak to widzimy na powy?-
I

szych figurach a w szceegolco?ct na nast?pui'lcey.
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H X
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.

ITI XI

r-'-- -

-I?
.

-I XX V 1II f
LV XII

-

'

I 5
\

13 21
I 29 37

-
y[ 14 22 3e>

,
38 XLIf

,

I?
- - !- - - - -

15 !i5 51 59 47

-'----, - - - - - - -

VIII X"I 24 52 4e> 48 LVI

--
-- - - - - - - - -

--

XVII 25 53 lu 49 57
- -

- - - -

XVIII '--I XXVI
,

'54 In 50 58 LXVI

- - -
-

I

lxx,'n I
-

55 43 51
59 67,I

- -
- -

- - -

\?
44 52 60 68 I LXXVI

- - I-

?I?
I?

-r?45 53, 69
\

" .

LV

. Lxr\'

?
--

LXXIII I
---

Lxxn

?

LXXI'

-I

I,
LIV

l LXIII I 1 LXXI! I LXXIX

!

'?q r ,.,
" jLxxx1l• "'.11. .t

Gdy wyrazy post?pu zostan? wten sposób roz?ozone po kratkach ? zape?nia?l! si? po
zosta?e kwadraciki danego kwadratu Iiczbaml z zewn?tranych kwadracików branemi i mie-
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5zczcne?ll 'tV k,?adracik?cI1 wewn?frznych Jednakowo iak tamte odleg?ych od przeciwne

co boku kwad ratu, itlk to- wi.dzimy na figurze nast?pui?cey.
,

i'\
----,

5i 62 70

63 71 ,
6 XLVl

SS ]l \'80 \
LV

-- - --

6* 81 ( \
16 .

LVl LX1V

-
--

,

.\ , T.XXlIll
\

I

s
'"7

LXV

18
26

L'XVI LSX1\'"

- -

11
X
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Tym sposobem,Z?pe?nimY. drug? C??$? kratek i kwadrat mag,i
<:Z,ny b?:d?ie t?ki;

.s:

-?.

51 54 13
'

621 2J l 70' J 29

"

781 37

46\ 14 'j 63 I 221 71 I 30 I 79 138 j 6

15 r 55 l 23 172/ 31 I 80 1 39 j '7 I 47

56 I 24 1.64 .1321 81 I 40 ,I 8 I 48 l 16

25 j 65 j 33 j 73 J 41 I 9 j 49 117 ? 57

66 "1 341 741 42 ? l ? 50 j 18 ? 58 l 26

35 1'751 43 I 2 l 51 r] O i 591 27 ? 67

16 l 44 (' 3 ? 52 t II I 60 1 19 J 681 36

46 4 53 112 -I 61 20 { 69 J 281 77

\;
, I

, --
? ..

'N? którym summa Iicib w kazdym rz?dzie- kratek równoleg?ym od
,

poków kwadratu', i w kierunku dw6ch przek?tnych czyni zawsze 369-

§ nr. Widzimy wi?c ze na przypadek nieparzystego boku kwa

dratu, u?ozeni.e kwadratu magicznego, zadney nie pocil!ga,za sob? tru

dno?ci. Lecz ieieli kwadrat ma za bok liczb? parzystl:!, na roz?okenie

I
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w tenc2.as wyrazów post?pu danego nie ma sta?ego pl'awi'd?a. U?o2:e ..

nie tokowego kwadratu magicznego wymaga bardzo wiele czasu i nie

zmordowaney wytrwa?o?ci. CZ'lstkowy wypadek pokonania tey pra

cy, to Jest kwadraty magiczne z liczb S, 10, l ? i ),6.· lest nast?pui'lcj':

.,

]i tak

Kwadrat' ?a:giczny- z liczb)' 8.-
I

./

- - .'
-

J
..

I I I \ \
I--

l 63 54 13 11- 51 58 8

-

56 I 10 I 6:: l 5 l 4 \ 59 I 15 \ .f9

• ..4.
- 1-

4-:- I .8 \ 19 I 20 \ 21 I 21- I lu I· 42-

54- I 55 l 27.1 28 r 29 \ 50 \ 40 \ 39

I-

26 \
,,1; \ 35 I 36 I 57 I 38 \ 52 I "', .

23 \ '24 \ 45 \ 4i \ 45 I 1.6 I 17 I 18

.

16 \ 50 I 6"\ 61 I 60 \ 5 1 55 \
.

9
I

-,

\ 7 \ 14

-

\ I I 2 I 6?

57 53 5:>- 11

, I '; -I

w którym summa' liczb po krarkacfi w iaki'mkol'wi'ek kierunku ora

nych czyni zawsze 260.
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Ten sam przypadek iest ieszcze rozwi?zany w nast?pul?cym k wa

dracle.

.: .-

l I 63 /.62 . 59 I 7 l 55 I fi j. 8

61 I 1& I 49 I 48 I 44'/ 19 I 20

I 4

......

9 I 47 /.25 I 5S j 59 ? 2S I 18, r 56
.

r?

54 I J1.2 I 56 I 50 I 51 I 55 I 43 1 u

12 14< r 52 f 54 /' 55 I 29 ?=23 I 53
"'"'

1--.0-
52 I 2<? I 57'/ 26

l, 27 r '40 r 41 I 15

14 I 45, J l? I 17 I 21
'

/- 46 l 50 /' 5J

57 2

J 3/ 6 I 58 110 J 60 I 64

"którym? takie' summa'liczJj· w o?iniu kwadratacJl?/po?jomy?h, w 0.

?miu pionowych. Ii w klerunkuf dwóch; przeklltni kwadratu' czyni za

wsze 26o?

3
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Kwadrat magiczny .z Iiczb y 10.

I

,I " I ,8 \ ,5 I '-1 " \ ' I 8, 1 ' \ "

_

,G \ '9 1 8, I 80 1 77 1 ,5 1 7' \ " \ ,6 I
5

•

" \ w 1-;' \ 67 \ GO \ G, \ '7 I' ?8 l
" \ 'o

-;'-1 '7 l, 65 I " I 57 \ ? I 46 I 56 I 7' I "

;" I ;, \ 40 \ " I " 1 4g '\ 5: I 6,' \ " \ ?7

86\,30 I G"\ ',1",.1" \47 I?' 1,7' 1,5 '

,6 1,:1 ,. J 55 I 45 I? L58 I 5, I ;, r 85

'

" l' '; \ os '\ .;. \ " \ ',I 6', I "I ?, I '7

,8 \ ,5 \ '"I Ul,' J 76 \ ,8 I 78 I 8, I ss

9' 1 ' I ' \ 6 I ,.1 8 " \"U \:97}OO

w którym summa liczb po krat\ta.ch w iakim?ohvi?k kier,unktl (izyni
,

.

zawsze 50?.?
I

/I
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..

,
,

Ten. sam przy E ad.ek iest. Ieszc ee- foz,wi?zany nast?pni?c1.yrn. spo-

sobem.,
.,

.

-:- I 9' I i'.l " I 6, r", ,"" ( ; \ 9' f w·

20 ! 12 l 88. \
'

77 ,\ 2G j ?5 1 74 \ ss \ ?J9 \ 81

"

7: ?I 79J 1-2?-1 87 r
l? ,.J5 I 84 I

2S I 72 l 31

('

-

80 I 68 I, 69 I 34 1- 55 r 36 I 57'! 62 I
65 l

21

51 -153 I 62, \ 44 I ?5 I 46 \ 47 I 59 r 58 I 50

._

-5 -I?'! 42 t 54 \ 55 \ 56 r 57 l?: J 4& I, 96•

95 'I 38 l 59 l 64 ! 6.5 I \
66 \ 67 t 32 I 3? I 6

-. 2 I 29 I 75' I '":7 \ 86 I 85 l 14 I 78 I 52 t 99

'1
.

.
- "

/

" .

#
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.

Kwadrat magiczny z liczby 12.

l 1143 \ 121 I 96 1156 I 48 I 25 61 57 l 54 I 8 1 12

141 [14 t 129 1128 \
-

20 I 74 I 86 11071 1251 21 1 23 \ 4

10 r 55 I 27 111711041 43 l 421 101 1/112\ 54 I 110 \ 155

" I ,8 I >0'1 .. I n' :1 5, I 5, I ,,5 I " I 99 \ '7 I .s,

, 6 '\ I!9 I 93 \ ?4 I ss I 54 I' 55 I 56 I 8.7

"

S8 I 26 I 139

56 \ 83 I 76 l 75 ,I 65/ 66 ,[ 67 I '66 I a? J' 8, t 62 I lOg

85 ,\ 95 I 65 'I 64 :1 77 I 78 ,l 89\ 80 I 70 I 69 \ 50 \ 60

1381 1261 5? ? 58 I, 8g

"

go :1 91 1 92 I 51 I 52 I 19 I 7

25 I 18 l 46 I IOO.'j 52 I lt5 I 1l? I 2? 1 1051 59 I 127\ 120

ih I 15 I III -1 35 I 44 l 103 I 102/, 41 1 28 I n8 I r50 I 5 ,

I?Ó l m I 16 I 111 lz5 I 7I 1 &g' \ 38 \ 22 \ I24 I dr \ 5 .

155 \ _

2

? \ 24 \ 49 9 97 \ 7l I 84 J .

108 n \ 137 l 144

-

,.,.

w którym summa liczb J?O kratkacfi wiakimkolwiek kierunku bra-
,

Dych ,czynI ,zawsze 870•

I
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Ten sam ieszcze prz.),'padek iest .roz.wi?.zan? uas1?pn:ym ?poso!Jem (II)

t

) I li3 j lh l r39 I 7, I 157 I -9 I 135 I II

I 130 I 4 I 1.2

1'10 I 23 1121 I I?O I H7 l 29 I u5 J 31 I III I 26 I 32 I 5

13 I nB I 4l I 103 I 101 l 99 l I?? I 95 I 45

I
.8 l 27 I '?2

t51 I 33 I rOI I 55 I s?, l 8? I 8? I 59 I 60 I 4. I Il2 I I?
..

16 I 1I0 I 49 I 87 I 65 I 79 [ 7.8 I 68 I 58 l 96 I 35 l- Jl9

'

!l8 I 56 I 9? I 62 I 76 I 70 I 7' l 75 I 85 I 51 ! 109 I 17

18 I 108 I 52 I 82 I 72 I 7i I 75 1 69 I 63 I 95 I 37 I Jl7'

126 I 58 I 92 I 6? I. 77 I 67 I 66 I 80 I 8, I 53 l 107 l 19
,

1·-
?u I 106 I 54 I 85 I 56 ! 57 J 6r l 86 I 90 I gl I 59 I 125

l

125 1 40 I 97 I 42 I 45 j 46 I 98 I 50 I 100 l 104 I ?05 l 22

'

21

t n5 ! 24 I 25 I 28 I lI6 I 50 I II ? l 5"! I Ilg l 122 I '12 ?

155 \ 2 I 5 l 6 I 138 r 8 I 136 I 10 154 15 I ,>, I l ?-J,

(1) Kwadraty z liczb parzystych 4, 6, 8, 10 i 12 s? pracy W. Adr. KrzylanoUJr;/;,'ego
PrQfesora Królewsko-Alexandrowskiego Uniwersytetu.



"
,

,

,

Nakoniec kwadrat magiczny z..litzby I 6. iesn-

"

,

256

l 2?7 \ 2 i6\ ? \ 9 I

? \ 2 i3 \ 2/12 l l ? l 17 \ 239 I 238 \ 20 \ 21 ;1 235 \ 2'

5 /',2261 ?1314S 1461210 \209169 !.5d·\ 206 1205 \ 531' 541201 152125?
,

,

, :1 ss 1 '" I " I ", I ", I 66 167 I ,8, I ,88 1 l' 1 7' I ,85 I ss I ", I ,55

.'" I '.) I 5, I '7sl ,6, l' 8, I " I ,66 I ,65 I s I s \ ,6, I S, \ ", \
", \ 5

r? 1 .; I 6, I 8, I ,6, I i o i 1:5, I ,,) f ,,' I ,,5 I ,571 " I ,761 '97 I ss I 6
,

I
: I '" 1 ,,6 t 8, \ " 1 '?6 I,', I ,; 7 1 ,,' I "7 I ", I ,58 I '75 \ 6,

l,
56 I ',"

8 \ ': ,I 6, 1 '7' I i oo 1 ,,' 1 ,56 I ", 1 i ze I ," I ,,, I "7 \ 83 I '9' 1 azo I ",

't 23 \ 38 \ 73 117; \ 107\ t1? \129 \ ?26 \ 127 \,3; 1143 \15? 1. 8i 1184 I 219 j 23i
I

",1 I:', 8 I
,83 1 3' I ,,8 l' ,?5 I ", I i3, I ,', 1 "s I ," I '" I, 7' I 7' 1 s \ sss

':,;, 1"7 'l? 86 I··d I ,58 I ", I .55 I ,;, I,,,, I "91 "9 I '7' I i S I 40 1--:-
.

:" \ "O 1', I 76 1'7 1';7 I, ,\5 I ,,6 I ,4, \ "9 1 rz o I m I '7' I ror I ,,6 I ,6

,

:7, r" r,:'o I ,6, \ "91,
," l, m, f, .0'1 ,53 I ,5, l, ,,61 97 1,.1 77 I ,,5 \ zoo

I?
,8 \." \ 'co I "; I ss I ,GB I ,67 l, 9'- I 9' I, 6: I ,53 1 ,6 I 79 l 7s1 ,,' 1 =s

.

",61 ,., ? ," \ ", 1 " I 65 l '" \' ,'o I' 6S l, 6, 1 "7 I ,86 l' 7' I 57 1 5; I '9.

2?7 , 22,51 H \ m I :II! l 47 1 48 1'208 l ?071.· 51 1.52 l 204\' 2031? 56 l' 31 I 30

2'&51 2481 10 j II \ 215" Zo?! \' 14 1 15 l. 2?I. L.240 I 18 l 19' I 237 ? 256.1 22 I I

7

.

\

I
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w którym summa llczb po kratkach w j:lkim k ol v..iek .k ierunk bra

nych czyni zawsze !o56 (I)

Wykonanie roz?oienia licu) 7; vyczay?ycb po k ratkacb k wa

dratu .mai?cego za bek Iiczb? nieparzysf? 1,1, ? 3, J 5, J 7 ·i t. d. iako

oparte na sposobie wyzey wskasanym , ,zostawiamy -'wprawie i ocho

cie czytelnlka-

§ V. Mai?p ro7.?ozorre liczby naturalne po kratkach kwadratów'

magicznych, mo semy za pomoc? og61ney formu?y znaie?? s-umm? wy?

razów b?d?c? w ka?dym kierunku danego kwadratu.

j

I tak oznaczmy summ? przez s, pierwszy wyraz przez a, ostatni

wyraz dan.ego post?pu przez z, liczb? za? wyrazów post?pu tsk?e

przez z, gdyz w post?pach tu uwazanych liczba wyrazów zawsze si?
.l"OW08 si? wyrazowi ostatniemu. W·iadomo ze summa wyrazów post?pu ró'

?nicowego iest s = ("?Z)z, aze summa wyrazów któregokolwiek szeregll

kratek, 'iest tak? cz??ciq summy wyrasdw ca?ego post?pu, ile czyni

pierwiastek zliczby z wszyslkich wyraz6w; wi?c s== (:v;) z czyli
s = e:Z)Vz oznaczasnmm? wyrazów rozpisanych po kratkach które

gokolwiek kierunku. To Iest: summa wyraz6w w kierunku iakimkoI?

_'Wiek k wadratu magicznego b?d?cych, równa si? pa?owi? Ilocsyuu
E pierwiastku danego kwadratu przez summ? dwóch wyraz6w skray ..

DJch post?pu.

(1) Kwadrat ten wyj?ty iest Z dzie?a Aftlhm{'lica integra au?/lore ]Vli;haell! Stij'cliv.] .

Norimbergae. 1544.
paJf. 26. gdzie ?ara1ócru znaY<Ulie sie sposób, dosyc nieprzyst?pny

tworzeni a tego kwadrat?l.



Chc?c pod?ug tey for.mu?y w,yra!lhowa?', ile czyni summa wyra·

zów w kratkach. któi·egokohviek.. kierunku, np1 kwadratu mai?cego

w. sobie 49 kwa drecik ?w, uczynimy a-=.I, z=4-9, z==v 49== 7 witic

? -

,Z+49)_
/,

9
_.

75,J?--:-. ,-;- ?- q. I" __ • I
r"

Podobnle w kwadracie.' maglcenym ma??cym 400 kwadracików ró.

wnych, summa.wyrazów, w,ka?dej;knatce_==e+:oO)V400 = 2010 i t.d.

Zastosowanie- tey formu?y. iest; llzyteczne' przy robieniu kwadra

tów mag??zoych., szcwg91niey,. na przypfl'dek boku parzystego, gdyz

mo?emy naprzód wiedzie?:, ile; wynosi?: powinna summa wyrazów po

kratkach, kwadratu, danego •.

§ VI. Nie tylko liczby' sk?adaj?ce> post?p ró?nicowy, lecz i wyra

zy post?pu, Ilorazowego mo zna roz?ozy?' po kratkach kwaóratu w ten

sposdb ; i?. iloczyn: liczb, b?d??y.chl w.kwadracikach- kaidey kratki iest

zawsze ten. sam.,

od je-W tym celu' weliny. dwa, postl,iPY. ilorazowe' zaczynai?ce. siE2

dno?ci , mai?ce za- wy k?ad nik. stosunku. 2" a liczbEJ wyraz6w

k?adratowi z 3, i 4 •. to iest:.

,

rOWU!!

* 1 : ! : LI- :·8 :. 16 : 3?.:- 64 :' 128 : 256.

* I : 2 : 4 '.
8 :' ..•.. 256" :;'5u::; 1024 : .. • • 16384 : 3,.,68'

W pierwitym post?ple ,; Iloceym trzech! ?rodkowych wyrazów

S. 16.32==4096: iest ten l sarn.. co.Ilooeyn-traech innych liczb z tego

post?pu dobranych nast?pui?cychs.
32 X64X2 = 4095

IXl6X256 = 4096
l ?8 X 4 X 8 = 4096J

/
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8X2X256 = 4'og6'
- 4 X lO X 61 .. = 40?6.

\' ,'-

l X 128;)(3a, = 4096

2X 16)( 12'8' = 4°96"

8 X 16 X3a :::: l?096
,

'

Liczby fe mozna roz?ozy? po kratkach kwadratu z 3' W sposób

?updnie podobny sposobowi rozk?adania wyrazów pO'sf?pu ?ózni.
I

cowego na przypadek boku kwadratu nieparzystego 7
iak to widzimy

\ '

I •

na

lila.st?pu??cey :6.gurz?:. ?-

"

f
'

4 LXIV

/

32

, ,

gdzie iloczyn wyrazów po kratkach kwadrafll w kieru.nku iakim'kol.

wiek wynosi zawste 4096•
,-

4 .

,

\
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I Co do drugiego post?pu" którego liczba wyrazów iest parzysta"

widzimy, iz iloczyn czterech iego ..... yrazów ?rodkowych

64X128Xz56)(512 == 1,073,741,82{1-

iest ten sam co iloczyn czterech innych wyra1.ów z wzi?tego post?pu do ..

branych, na?t?pui?cych:
, 32,76BX4X2X4°96 = 1,°73,741,824.

256X3?X64X2048 = 1,°73,741,824.

16X512XI024Xlz8 == 1,073,741,824,

8X16,384X8192Xl = 1,073,741,824.

52,768X3zX 1024X I = 1,073,74t ,824·

4,096X2,o48Xu?8XI = 1,°73,7[1-,,824.

2X64X1024X8g1 i =. 1,073,7fl-l\824·

4X3zX5IZX16384 == 1,073,74I,8?4·

SX 16X255X'32768
== 1,°73,74-1,824.

SX512X64X4096 = 1,073'741,824'

Liczby te s? roz?ozone po kratkcah na kwadracie nast?pul?cym.

l 8192 16384 8
I

- ?

.
128 ]024 \ 512 \ 16

l-

I:
.

2048 64 32/ 256
?

\

4006
II 2

,

4 ,\ 23768

.
-
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w 'ktdrym ilOczyn liczb, w iakimkolwiek kierunku czyni, zawsze.:

) I073,Tll,824.

.

Rozfo?enie wytaz.,?w post?pu Iloraeowego po kratkach kwadratu

"rnal?cego za bok liczb?: parzyst? nierównie wi?cey pracy i ci er pl i
"

,
-

-

wo?ci,
.

nizeli rnz kfadanie wyrazów post?pu róznicowego wymagR,

g..dyi tu do trudno?ci', jakiey. przy r oz.kfadanlu wyrazów post?pu rd

znicowego doznajemy, przyczynia. sr?? ies?cz'e' d z iafauie mn,oZenia dale

ko ni? dodawanie mozD!nieysz(;;.::

..-

§ VII. Maj?c u?oz'one Kwadraty magiczne ? liczb 3', 4, 5', 6; 1, 8?,

9, r 0, 11, J 2 i 16, i sapefnlu?e Ich knatk i Iiczbamf natu?alnemi od

l· ai do 9, 16, 25', 36 i' t. d •. mozemy: wed?ug. tych kwadratów iako
' .

wzorow zape?ni? kratki kwadratów Iuue ml liczbami takze post?p ró?ni:",

co wy sk?ad'aj?cemi w ten sposób;iz summa dobranych iego wyrazów roe

?ozonych wedfug kratek, pionowych lul? peetcmych lub- dwóch prze

k?t.nych da zawsze liczh? naznaczun?.· l. tak::

Zadanie xwsze 7-ape?lli? 9 kwadraeików kwadretu z 3 w)'razaml/
.

post?pu ró?nicowego' w ten sposób, iZby summa trzech iegp wyrazów'
.

I

W ka?dey z kratek dawa?a, liczb?' 100.·

\

Rozw?q.zani?. Poniewa?' wyfo?'one powyier w?asno?ci liczb zwy.... _

.cz?ynych od' l do 9, od 'l do 16, od 1 do 25 i t. d.· sk?adaj?cych post?p

r?znicowy, s? wspólne wszystkirn innym' post?pom ró'inicówym, kt? ..

ry?h liczba wyrazów iest 491 64, al i f .. d., wi?c rozwi?zanie tego za ..

gadnienia polega?' b?dzie' na utworzeniu post?pu róznicowego, maj?

cego dziewi?? wyruow, którychby summa· czyni?a trzy razy sto to iest

300, poniewaz ltazdey z trzech krateJ<, np. pionowych trzy liczby we-
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d?ug zadania mal? czyni? 100, asatem tuy razy trzech kratak ?zyli

dtiewi?ciu kwadracików uc?yni? 300. Idzle wi?c o znalezienie' wyra?

zów takowego post?pu. W tym celu we4my \V pomoo dwie formu?y

. algebraiczne J iedn? na wyraz ostatrit post?pu ióinicowego J drugI! t;la

•
' ?

summ? lego wyrazowo

Oznaczywszy.przez
a pierwszy wyraz post?pu róinicoweg!" przez

? wyra'E.:iego ostatni, pn:.ez w wyk?adnik stosunku ró?nicowego, nare

sscle pne1.
n li.czb? iego wytazów, b?dzie

z = a + w (n-I). . . ? (l)
,

Oznac.1.Jwszy za? przez s summ? wyrazów post?pu .b?dzie:

I = e?Z) n. . lo _ .'
• (2)

poniewai z sadanla pokazule sj? Ze $-:-300, n::::;:g, ""i.?c dwie powy?sze

• forrolu?y zaJ)li?ni? si? na nas.t?puiilce.:

z = a + 8w

300 = (";:)9
naznaczywszy dla wyrazu pierwszego iakllkolwi?k waino?& Ilczeba

?

np. 10, która to waino?? lest do wo lna
, b?dzie;

•

:& = 10 + Sw

300:;:: rO?Z)9
z ostatniego 'wypadnie wazno?? dla z = 561, wi?c /pierw3ze .przeydzie

.

r
.

na 56'? == 10 +8w i da wazn.o?? dla w==s!·

Maj?c zatem wyk?adaik stosunku znaletiony 5*, pierwsz.y vrytaz

post?pu wyzey nasnacsony ?G, nareszcie liczb? wyraz6w post?pu 9,

"
.

utworzymy post?p róznicowy szukanys

-:- 10. 15{. 21j. 27i. 33f· 3s?. f?5. 5ct·56?·

lf,.tórego W-yJ:dzy, na wzór kwadratu maj?.cego za bok iiczb? nieparzy.
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. I

st? 3· POwplsywawsz): w kwadr.aclkf otrky?n?.my tlasl?pui?.cy kwadrat.

magiczn.y, .• '

•

\

i
aa :t\'-

• ,
- a

15-t 56j- 27?
..

,

-

45 33,f' 21 ?
I-

,

. .

J

l'

,

39? 10 SOf

"

.'

( ,

/

,-
,

f

'W kt6rym· summa liczb kddey Z trzech pionowych, trzeclt pOzio ..

mych i dw<$ch przek?tnych kratek .czyni JOO.
\

,/.

Uwaga. Gdrby?my na pierwszy wS-ra,z post?pu inp? iak? Iiczb?,

'np. 5 nie 10 obrall , równania WÓwczaS powy?sze (1), (2)zamieoi?yhy
•

I

sie na nastepuiace: •
(

I lO c·

z ='5 + S/fV

300 =;(?:)9
,-

•

J

z których wypada wazno?? na' w. == 7-d-' ? post?p r6zoicowy b?dzie
taki:

\
?

?" od b k'

( .

którego wyrazy u
ozywszy wia om,m :spos'o ern otrzymamy wadrat

'

,magiczny nas??pui?cyt
1,.

\,
,

,
,

I
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•

12lv: 612" 26.!.
3 4-

.

/17? \ 33? \ 19x o

•

40·h· 5 54i-lr
j

/

w kt&ym. summa liczb. we' wszystkich tak se ktenunkach: czyni 100 •.

Zadanie agie Zape?ni? 16' kwadraclk ?w kwadratu z liczby 4, wy

-razami post?pu rbz.uicowego, w ten sposób. izby summa czterech: iego

wyrazów w kazdym. kierunku. kratek. dawa?a llcsb? 250.

Rozwif/-zanie. Hozumul?e podobnie· iak, w rozwi??aniu zadania po·· •

przedzai?cego, w formu?ach
•

z == a' + W,(n-l)

,

s == r:Z) n

we?my nzi: 16, s = [000, a dla pietwszegoI wyrazUJ naznaczywszy. wa--

ino?? iak?kolwiek np. a ==4" b?dzie::

z·== 4 + 15w

lOQ == (4?Z) 16

J. OS?& tulego- otrzymamy. z =.: 121, (;\. tern samem z' pierwszeg.o· w = 7 T' I

tak wi?c 16 wyrazów szukanego post?pu s?:

-7- 4. 111. I 9t- ?7t. 35'l-: 43 .. 504· 58%- 66i· 74?· 82. 891'· 9i't· loS?

Il3?. 121.
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Móre na wzór kwadratu milj?cego za bok Iiczh? parzy.st? 4, uwa?a

i?c w ?m ka?d? z liczb zaymui?cych Jeden
_z 16 kwadracików za ska

? nik mieysca, iakie od,po\\iadai?cy wyraz dopiero znalezionego post?

pu zaymowa? powinien, 'powphywawszy 'W kwadrat, otrzymamy nast?
pui?cy kwadrat magiczny.

:

I
-

c

4

j 113f lOS!} 27!.
s

89? 43 50{- 6Gi-. s

r

,-

.

58.! 74t 82 35!.
s s- s

.

,

97{ 19i- llf 121
-

,
-

w którym liczby w czterech kratkach pianowych, czterech poziomych
i dwóch przek?tnych dai? summ? 250.

Uwaga. Wziawszy za pierwszy wyraz postepu'inna liczbe np. a:=lOc
c G. t

otrzymam] w tym razie wa?no?c na wyk?adnik stosunku Iiczb? ca?-

kowit? w = 7' a tern samem post?p ??dzie z?o lony z liczb ca?kowi.

tych nast?pui?cych.
-+ 10. 17· 24. 31. 38. 4,1)· 52. 59' 66. 73.80. 87' 94. 101. 108. J 15.

którego wyrazy sposobem powyz:;zym roz?ozywszy po- kratkach, b?
dzie kwadrat magiczny nast?puj?cy;
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I

...

.'

I
'

"f

10 108 10J:· 31

,

87 r 45 52 \ 66

,
..

-?

59 73 \ 80 \' 38

\
•

94 24 17 IlS
I

1/

..

I

.

,gdzie summa Ilczb, 'tV iakimkolwiek kierunku. zawsze czyni 25'1).-I

Zadanie 3cie Zape?ni? 25 kwadracików kwotdratll z 5, w-yraJami

'post?pu róznicowego, W ten sposób, izby summa pi?clu iego vtyrazów

w ka?dym n.?dl.ie k.retek czyni?a zaw.e 50.

Rowiqzanie. W formu?ach

z == (I, + W (n'-;;;:'J ')

s = ('l+t) n

.:J
•

uczJ'um, n = 25.) s = 25<> gdy' VII pi?cill rz-?dach ma byd? po 50, I
,

dla p?er.wszego wyrazu naznaczmy' wazno?? ,dowotn? np. I? = J, h?dzie

wa?n0?? na w =4=; wi?c 25 wyrazów szukanego post?pu I
b?dll n?ste-

pui?ce:

? I. ) i. z?- 3.1· 4. II'!-' 5{. 6?. 7?· 8?. 9?. 10. 19*' l r ?· J z:f. 13?

13?. 14i. 15f. 1,6. 16? q?· 18-1:· Ig-
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którego wyrazy sposobem wyiey wskazanym roz?oiywszy po krat ...

_

kac h kwadratu.;. otrzymamy nast?pui?cy kwadrat magi?zn'Y;?

I
,

I
,

I'

2:1; 15.! Si 18f ar I? 4
?

/

I
I'

1'2? 6I
19 sf 3.!.4'

4<

7 I 16 IQ 4 13'

Ir

,

It6i
' 3

l 13!- I 7?1(''4

I
.

JIj. li I4i' Li! 17v

\

,

gdzie w kazdym kierunku kratek summa wyrazów w kwadraelkach

b?d?cych czy;ni 50-

.

- Uwaga. Gdyby?my na pi'er\\'szy wyraz post?pu obrali inl1? iaK?!
liczb? np. a=:: s, 8, otrzymalib'y?my na wyk?adnik stosunku w.:;::o, 6,
a kwadrat magiczny b)'?by nast?puil1cy

, ?
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,.

;

l. 14:2 6,4 16,6 8,8

Il,S ,1 17,2 9,4 4,6

I,

I

. "

716 .
14:3 10 , 512 J 2,4

I:
.

,

I 1-

"\
-

15 .. 4 10,6 ?,8 ?3 8,?

li

\
?- ,

=

\
I

11 ,l: '3,4 13,6 5,8 16

I,

w którym takz.e summa we wszystkich kierunkach czyni, 5,0.

Zadanie 4te Zape?ni? 36 kwadracików kwadratllZ sze?clu , wy-

sze-?ciu iego
l'szami post?pu

rozoicowego \v ten sposób, iZby sum

wyrazów VI kazdey kratce dawa?a liczb? 216.

Roz,wi?.zanie. Wzil1wszy w powyzszych fq.l'mu?ach (1), (2) 12=36,

• .f = 1296 gdyz w sze?ciu rt?d?ch kwadratu ma byd? po 2 l 6', a pler

wszy wyraz np. a= r otrzymamy
na wyk?adnik stosunku w::= 2· a za-

t?m 36 wyra?ów szukanego post?pu h?d?:

? 1. 3. 5· 7· f.l. 11.

które na \Vi.ór kwadratu ?ai?cego'
za bok Iiczb? 6, uwazai?c w nim

kazd?, z liczb zaymui?cy?h i.!den z. 36 kwadracik.ów za skainik miey-



..

I ,
,

SC'a; iaki?. ?dpOwiadai?cy wyraz dopie-ro znalezionego post?pu zaymo-

wac powimen ,powpisywawsl,y w kwadrat s otrzymamy nas.t?pni?.cy
kwadrat magiczny:

• I I
,

l 63, 67 65 !
9 II

-.
,

l

I liJ
-;;

I)•

-

49)
15 55 17 21 59

,

,

,

.

i
-

47 \ 39 29 31 33 37

,
-

-

..

-

,

35 45 4l 43
• 27 25

,

l

.

i I

I
' ,

I \
,

23 51 19 53 57 13

, "

(

61 3 5 'l 69 71 I

I

.

- ,

,
.

/

w ktd'rym summa liczb po kratach w iakimkol wiek kierunku
I

branych
.

'

I

czyni zawsze $11 G.

\
'

Zadaf!-?e 5te Zape?ni? 56 kwadracików kW".JIi/:ltU z 6. wyrazami

\ pbstfiP?, róznicowego' w ten sposób, izby s,·.-.d1a s/ze?ciu iego wyrazów

W kaldey kratce czyni?a zawsze 2.
.,
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Rozwi?zui?.c to zadanie wed?ug powy?szych formu? i naznaeey ,

'WiZy dla pierwseego wyra-zu a==l7$ znaydziemy na wyk?adnik stosu?

ku w=: .,ro· Roz?o?ywszy wi?c 36 wyrazów szukanego post?pu p@ krat

kach kwadratu na wzór kwadratu mai?cego za bok liczb? 6. otrzyma

my kwadrat magiczny nast?pul?cyt
.

.

,

r

"{ 039 !!33 209
1.to

6 s
'Xli '4U"o 4?ti '4"2"Q" inO' L

.

Ho as,..., U& li.!. II3 53
...,.-u..,. "r"''''

. ,

-
?

-

?HO'
I6I I?S I3r <43 20"'3"

"47$0 '41l0' '4?o A?O '4"2"0'

?'9 7
•

l'! 7

J
I49 J: 5 5- I I

g. ?-?o.. :nS 4?O '4Hi' '4?0' ,pr

*?o 167 I07
.

IOI 185 19 T
'4?0' '41lo 'Ho 4?O '4"20

---

. -

.

'" l S 41 4 7
?

7r
,

221;
'4?ti '4"70' '420 '4"2"0 '4?o

245

420 ,

,

,

w ktorym SUlllma wyrazów w sze?ciu kratkach poziomych w sze?ciu

pionow-ych i ?WÓCb ""?ekatni kwadratu równa si? zawsze 2.

Podobnych zada? we:' -? od o

za? 1iczb? IlieograniczOD'l'
p aneg tu sposobu, moznaby roz"i?;-



r
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...s rtu. Wiadumo?? Jtistolyczna okwadratacti

Mabiczn:y(1h?

Kwadraty magiczne dla tego s? tak nazwane, i? ich \vfa?no??, kt6-

r??my wyzey wy?ozyli, zdawa?a si? bydi nadzwyczay,na i nadprzyrodzo
na, zw?aszcza w czasach, w których m?tematycy naywi?cey o czaro

dzieystwo byli pos?dza ni. Lubo kwadraty magiczne mog?y byd? wyna
lazkiem zabobonnym i mniey uzytecznym l zwróci?y iednak na siebie

uwag? wielu s?awnych matematyków; nie dla tego, aieby z nich szu

kano iakiego u? ytku ,
lecz ze wzgl?du trudno?ci, iakiey'przy ich uk?a ...

da ni u do?wiadczano.

Emmnnuel MescJlO]JEdus W czternastym wieku zyi?cy, pierwszy
ze znanych"} zostawi? r?kopism w i?zy ku grEllckim o kwadratach ma

giczny(;h, który de la Hire prze?oiy? na jco.;zy k francuzki i dwa bardzo
dowcipne sposoby tworzenia tych?e kwadratów, gdy pierwiastek iego
iest nieparzysty, w pami?tniku Akademii paryzldey r. 1705. umie?ci?.

Rachet de Mesil'iao Cz?o:1ek Akademii paryzkiey, wyprowadzi? '

ogólny sposób ufo? enie kwadratów nieparz-ystych, który umie?ci?·
w swoich zabawach matematycznyr.1? pod, tytu?em Problem», plaisans

f

et delect ables , qui se font par les nombres. Lyon in 8Q r. 1613
De Frdriicie cz?onek pClryzkiey Akademii nauk, zn3?y z swey ?a

two?ci w rozw i?zywanh; oaytrudnieyszyc.h zadali arytmetyczuy?h da

ley ieszcze swe badania nad kwadrataml magicznemi posun?f. Nie tyl
ko ze wynalaz? nowe sposoby tworzenia tych?e kwadraldw z liczb nie

parzystych, lecz nawet usi?owa? wyprow.adzi? ogólny sposób u?ozenia
kwadratu, gdy iego bok iest parzysty. Nie m6g? iednak w tym razie wyna
le?? sta?ego prawid?a. Pomi?dzy wielu iego dowcipnemi pomysfumt znay

Quiemy kwadrat magicmy z liczby parzystey IQ, który 880 razy me?e
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bydi uioio-py. Prtw?·t? po iego ?mierci de la Hire W dawnych paml?

tniks ch Akademii w Tomie V .. r. 1693. umie?ci?.

De la Loub erc- w Relation de Stam tomie II. r. J 687 mówi,

H, kwadraty l)1agiczne znane. s?; w Iudy,ach, a szczególuiey w Suracie ,

przywodzi nawet sposób; iakiego uczeni tego kraiu uzywaj?, Iecz t?l

k o na przypadek pierwiastka kwadratu nrepal:Zystego.

x. Poif?narcl kanonik bruxelski wydaf dzie?o 1705 'roku o kwa-o

drataeli magicznych, które.naaywa Sttblin?es. Znaydujemy w tern dziele

wiele sposobów tworzenia kwadratu bardzo. dowcipnych i wielom nie-
.

znanych nowo?ci. Dot?d. rnzk Iadan'o. tylko- wyrazy post?pn liczb .na

turalnych, lecz on posun?? dal?y swe- bsd'anla, Bra? tyle 'Iiczb iakich

kolwiek do uk?adania kwadratu', He mia? w sobie iedno?ci pierwiastek
\

danego kwadratu', które tak po kratkach, porozk?ada?, ii 'tV z<ldnym

kierunku taz sama liczba si? nlepowtarzafa ,
a tein samem we WSZj<Jt.

kich kratkach summa Iiczh ))'}!h ta? sama.

Podobny kwadrat mo?rra widzie? na figurze nast?pul?cey..

,..

gdzie. summa wsz?dzie, cz:yni' 15-. bo w ka?dey kratc-e s? tez same llcs-,

'by;,. lecz nigdzie dwa rez.y faz sama si?. nie znayduie .

..

•

/
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,

Sposób u?ozenia takiego kwadratu podaie bardzo ?dtWy. I tak

niech, b?d? iaklek clwiek liczby np. 26,15,13, 9' 23,?, 7[' Wykre?li

wszy kwadrat podzielony na !?9 równych kwadracików, pi&z? si? licz

by w pierwszey kratce np. poz.iomey porz?dkiem danym; nast?pne

za? kratki zaczynaj? si? zawsze od trzeciego wyrazu nast?pul?cego po

wyrazie ostatnim poprze?zai?c-ey kratki. Tym wi?c'Sposobem u?Qzy

wszy liczby dane otrzymamy nast?pui?cy kwadrat ..

"

15 I i5 l' 9'., 2.J 1
8 l 11 I>

9 \ 23 171'?7J J.?26 1---'----101
I??'

J5 '\
?3. I 8

1--'.--71 -:.-1 26_1:=< J?5 \ ------+13 1_9 :
?-:-l 15 I 15 l 9 1

25 I 8

15 \ J3 \ 9 I 23 I 8 I 71 I 2? I, ..

; I z? r-. 71 -r ?6 ·?I-;·sr 13

71 \ ?6 I. J.5 .• 1 13 l
.

9 l' 238

",? .--..;.;

De la Hire naywi?cey korzysta? z tey pracy i wyprowadz.i? bat

dzo wiele pi?knych uwag nad ?wadratami magicanemi tak nlepar sy

stemi iako i nad parzystemi, a które s?. umieszczone w Histoir'e de l'A

cademie Royale des sciences J 705.

Sau,rin pracowa? tak.?e w tym przedmiocie i swoie b rdania umie-
. .

?cit w teyze Historyi Akademil roku 1710 •

•
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O,u-en brai w roku 1750. poda? now? om

partyste.

Des-Ourmes poda? takie swoie uwagi nad temii kwadratam
>

,

któl'e si? znaydul? W tomie IV. M?lftoires des savans etrangers.

Oprócz tych z naydul? siEZ ieszcse traktaty o kwadrata?h magi.

csnych w nast?pnych dzie?ach.

Acta Eips, 1686.

Aritllllletica int egra Stilelii. '

Deiiciae physycomatlt. przez SclH?·cTltcra.

Aritlllnologia przez liirchel'a.

Elemens d'Algebl'e przez Prestet-a,

Recreat.ions niath: przez. Osanam,

Specimen caleuli flltx. przez MeermaUfl.4
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